
همان گونه که در شماره های قبلی ملاحظه 
فرموديد، با هدف آشنايی بيشتر شما عزيزان 
با رسم شــکل های هندسی، طريقة رسم 
مثلث، مربع، مســتطيل و متوازی الاضلاع 
را در قالب حل چند مسئله توضيح داديم. 
حالا چند مســئلة رسم لوزی تقديم شما 

می شود.

1 وسط های سه ضلع از يک لوزی داده 
شده است. آن را رسم کنيد.

لوزی،  هــر  وســط های ضلع های  حل: 
رأس های يک مستطيل هستند. با مشخص 
بودن سه رأس می توانيم مستطيل را رسم 
کنيم. ســپس خط هايی موازی ضلع های 
مســتطيل کــه از مرکــز آن می گذرند، 
می کشــيم و روی آن پاره خط هايــی به 
انــدازة طــول و عرض مســتطيل جدا 

می کنيم. نقطه های انتها را 
C ،B ،A و D می ناميم. 

 ABCD چهارضلعــی
لــوزی مــورد نظر 

است.

2 لوزی ABCD را طوری رســم کنيد 
که دو ضلــع آن روی دو خط موازی d و 
'd باشــد و دو ضلع ديگــرش از دو نقطة 

مفروض M و N بگذرند.
حل: دايره اي به مرکز M و شــعاع فاصلة 
بيــن دو خط d و 'd را رســم می کنيم. از 
N خطی مماس بر دايره می کشــيم و آن 
را l می ناميم. از M موازی l خطی رســم 
می کنيم. نقطه های برخورد اين چهار خط، 
لوزی مطلوب را مشخص می کند )شکل ۲(.

3 لوزی ای رسم کنيد که يک رأس آن 
معلوم باشد و ضلع هايش موازی با دو خط 

متقاطع d۱ و d۲ باشند.
حل: فرض کنيم رأس A معلوم اســت. از 
A دو خط، موازی با d۱ و d۲ رسم می کنيم 

تــا اين دو خــط را در B و C قطع کنند. 
به مرکز A و شعاع AB دايره ای می کشيم 
 AB موازی D به دســت آيد. از D تا نقطة
رسم می کنيم تا رأس بعدی لوزی مشخص 
شود. مسئله بی شمار جواب دارد )شکل ۳(.

4 لوزی ای رسم کنيد که طول ضلع و 
يکی از قطرهايش معلوم باشد. 

حل: فرض کنيم طول ضلع و اندازة قطر 
 B و A مرکز و O معلوم باشــد. اگر AC
دو رأس مجاور باشند، مثلث قائم الزاويه 
OAB قابل رسم است. سپس به سادگی 

لوزی کشيده می شود )شکل 4(. شکل 2
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راه هـای رسیــــدن به لـــوزی

برای ديدن مراحل حل، 
رمزينه را اسكن كنيد.



5 در مثلث مفروض ABC، يک لوزی 
با زاويه های معلوم چنان رســم کنيد که 
دو رأس آن بر AB و دو رأس ديگرش بر 

AC و BC واقع باشند. 

حل: از نقطة دلخــواه D روی AB زاويه ای 
 AC برابر با زاوية داده شده خارج می کنيم تا
را در E قطع کند. ســپس لوزی DEFG را 
با زاويه های داده شده رسم می کنيم. امتداد 
AF، ضلــع BC را در P قطــع می کند. از 
P، مــوازی با AB و DE رســم می کنيم و 
نقطه های تقاطع با اضلاع را N و Q می ناميم. 
از N خطي موازي با PQ رســم مي كنيم تا 
 MNPQ قطع كند. چهارضلعی M را در AB

لوزی مطلوب است )شکل 5(.

6 مثلث ABC مفروض است. لوزی ای 
رسم کنيد که مساحتش نصف مساحت 
مثلث باشــد )مقدار مســاحت مثلث را 

نمی دانيم(. 
حل: از رأس A خط d را موازی BC رسم 
می کنيم. به مرکز C و شعاع BC دايره ای 
می کشــيم تا خط d را در نقطة D قطع 
 BC و شــعاع B کند. همچنين، به مرکز
دايرة ديگری می کشــيم تــا خط d را در 
E قطع کند. ســپس وسط های ضلع های 
روبه رو در چهارضلعــی BCDE را به هم 
وصل می کنيم. چهار لوزی با مســاحت 

نصف ΔABC به دست می آيد )شکل 6(.

7 در مســتطيل مفروض، يک لوزی با 
بيشترين مساحت محاط کنيد.

حل: ابتدا بايد مشــخص کنيــم از بين 
لوزی های محاط در مســتطيل، کدام يک 

بيشــترين مســاحت را دارد. اگر وسط 
ضلع های مســتطيل را به هم وصل کنيم، 
يــک لوزی با مســاحت نصف مســاحت 
مســتطيل حاصل می شــود. اين لوزی را 
ABCD می ناميم. حال لوزی ديگری محاط 
 .)PQMN( در مستطيل در نظر می گيريم
 .QN>DB و PM>AC واضح اســت که

پس: SPQMN>SABCD )شکل 7(.

هر قدر زاوية α بزرگ تر باشــد، مساحت 
لوزی نيز بيشتر می شــود. پس حداکثر 
مســاحت مربوط به لوزی ای است که دو 
رأس آن بــر دو رأس مســتطيل منطبق 

باشد )شکل 8(.

8 طول يک قطر و شعاع دايرة محاطی 
يک لوزی معلوم است. آن را رسم کنيد.

حل: فرض کنيم r شــعاع دايرة محاطی 
 )AC باشد. نخست قطر معلوم لوزی )مثلًا
 O را رســم می کنيم و نقطة وسط آن را
می ناميم. به مرکز O و شــعاع r دايره ای 
می کشيم. ســپس از A و C دو مماس بر 
دايره رسم می کنيم. از برخورد مماس ها، 
نقطه های B و D به دست می آيند که دو 

رأس ديگر لوزی هستند )شکل 9(.

9 زاويه ای را در نظر بگيريد که رأسش 
در دسترس نيست. دو نقطه روی ضلع های 
آن زاويه مانند B و C و نقطة ديگری مانند 

A را طوری پيدا کنيد که اين ســه نقطه 
به همراه رأس زاويه، رأس های يک لوزی 
باشــند )با اســتفاده از لوزی رسم شده، 

نيم ساز زاوية مفروض را رسم کنيد(.
حل: از نقطة دلخواه B روی ox، خطی 
به موازات oy رســم می کنيم. ســپس 
 oy را رسم می کنيم تا B نيم ســاز زاوية
را در C قطع کند. عمودمنصف BC، خط 
رســم شــده از B را در A قطع می کند 
)شــکل 10(. چهارضلعی ACOB لوزی 
مطلوب است )عمودمنصف BC نيم ساز 

زاوية O است(.

10 با خط کش غيرمدرج )خط کشی که 
هيچ شماره و اندازه ای ندارد و با آن فقط 
می توانيم خط راســت بکشيم( و پرگار، 
يک لوزی رســم کنيد که طول قطرهای 

آن به نسبت 3 به 4 باشد.
حل: ابتدا خطی رســم می کنيم و آن را 
 A می ناميم. به مرکــز نقطه ای مانند d
روی خط d و به شــعاع دلخواه دايره ای 
 C و B را در نقطه های d می کشــيم تــا
 AB و شعاع B قطع کند. سپس به مرکز
دايره ای رسم می کنيم تا نقطة D به دست 
آيد. عمودمنصف CD را می کشيم و پای 
عمود را H می ناميم. دايره ای که به مرکز 
A و شــعاع AH رسم شود، خط d را در 
نقطة E قطع می کند. سپس دايرة ديگری 
به مرکز D و شعاع DE رسم می کنيم تا 
عمودمنصف CD را در F و ´F قطع کند. 
نقطه های F´ ،D ،F و C رأس هاي لوزی 

مطلوب هستند )شکل ۱۱(.
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